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Zusammenfassung

Untersuchungen zur Speicherung, Laserkiihlung

und Kristallisation von Ca*-Ionen in einer
linearen Paulfalle

In dieser Arbeit wurden grundlegende Untersuchungen von lasergekiihlten Io-
nen in einer linearen Paulfalle durchgefiihrt. Diese kénnen in drei Bereiche
gegliedert werden:

Dynamik der Ionen in der linearen Paulfalle. Hierzu wurden Speicher-
bereich, parametrische Anregungen und Schwingungsfrequenzen der Io-
nen in der linearen Paulfalle auch hinsichtlich der Unterschiede zur tra-
ditionellen dreidimensionalen untersucht. Uber die genaue Messung der
Schwingungsfrequenzen konnte der Abstand zweier Ionen in einem Kri-
stall bis auf 10~* genau bestimmt werden. Diese Genauigkeit der Ab-
standsbestimmung ist notwendig, um theoretische Vorhersagen zu ko-
operativen Effekten iiberpriifen zu kénnen.

Laserkiihlung an einem 3-Niveau-Systems Hierzu wurden fiir Bereiche
auferhalb des Lamb-Dicke Regimes Simulationen zur Laserkiihlung an
einem einzelnen Ion durchgefiihrt und soweit moglich experimentell
iiberpriift. Es wurden Kiihlzeiten und Temperaturlimits fiir verschie-
dene Verstimmungen der Laser bestimmt. Diese stehen zum Teil im
Widerspruch mit den bisherigen Annahmen. Die Kenntnis der Laser-
verstimmungen fiir die effektivste Lasekiihlung sind notwendig, um bei
weiterfithrenden Kiihlmethoden eine hinreichend gute Vorkiihlung errei-
chen zu konnen.

Kristallstrukturen in der linearen Paulfalle. Hier wurden verschiedene
theoretisch vorhergesagte Kristallstrukturen der Ionen bei abzidhlbaren
Tonenanzahlen fiir dreidimensionalen und quasi-zweidimensionale Spei-
cherpotentiale mit experimentellen Werten verglichen. Dabei konnten
Abweichungen zur Theorie festgestellt werden.

Ferner wurde die durch den Lichtdruck hervorgerufene Trennung von
atomaren Zustidnden in groffen Ionenkristallen beobachtet.
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Kapitel 1

Einleitung und Motivation

1.1 Die Paulfalle

Seit der Einfithrung der Paulfalle [1] im Jahre 1958 hat sie ihren Wert in der
Naturwissenschaft vielféltig unter Beweis gestellt, was 1989 mit dem Nobel-
preis in Physik fiir Wolfgang Paul honoriert wurde.

Der Vorteil der Verwendung einer Paulfalle in der Spektroskopie liegt pri-
mér darin, dafl Ionen lange Zeit ohne Stofe mit einer Wand auf einem relativ
kleinen Raum gespeichert werden kénnen. Dies erméglicht es, mehrere Mes-
sungen an den selben Ionen durchzufithren. Ferner kann eine Verbreiterung
der zu messenden Linien durch limitierte Mefizeiten vermieden werden. Die
Mboglichkeit, die Ionen in einem Raum von wenigen Millimetern Ausdehnung
speichern zu konnen, erlaubt es, das Dicke-Regime [2] fiir Spektroskopie im
Mikrowellenbereich auszunutzen. Hierdurch kénnen in Doppelresonanzexpe-
rimenten relative Genauigkeiten von 10! [3] erreicht werden.

Die Nachteile der Paulfalle liegen zum einen darin, dafs in ihr bei der Spei-
cherung mehrere Ionen in der nicht kristallienen Phase durch den Effekt des
Hochfrequenzheizens [4] aufgeheizt werden. Zum anderen sind die Ionen au-
ferhalb der Fallenmitte dem Speicherfeld ausgesetzt. Dies fiihrt sowohl zu
einer getriebenen Bewegung der Ionen als auch zu spektroskopische Linienver-
schiebungen durch den Stark-Effekt.

Beide Nachteile lassen sich dadurch vermeiden, daff man nur ein einzelnes
Ton speichert und durch Laserkiihlung seine Bewegung aus der Mitte der Falle
heraus ausfriert. Laserkiihlen an gespeicherten Ionen wurde zum ersten Mal
1978 sowohl von Wineland et al. [5] als auch von Toschek und anderen [6]
durchgefiihrt. Zehn Jahre spiter wurde dann zum ersten Mal in der Grup-

7



pe von Wineland ein einziges Ion in den quantenmechanischen Grundzustand
seiner Bewegung gekiihlt [7]. Der einzige Nachteil fiir die Spektroskopie liegt
hierbei in dem sehr geringen Signal, das man durch ein einzelnes Ion erhélt
und so in ungiinstigen Féllen sehr lange Mefzeiten erforderlich macht. Au-
ferdem lassen sich Fragestellungen, die speziell die Wechselwirkung der Tonen
untereinander betreffen, nicht an einzelnen Ionen untersuchen.

Einen Ausweg hieraus bietet die Verwendung einer linearen Paulfalle. Eine
lineare Paulfalle ist eine langestreckte zweidimensionale Paulfalle, also prak-
tisch das aus der Massenspektroskopie bekannte Quadropolmassenspektrome-
ter [8], bei der zusitzliche statische Potentiale an den Enden eine Speicherung
in der verbeibenden Dimension bewirken. Durch diese abgednderte Geome-
trie entsteht eine feldfreie Linie entlang der Fallenachse der linearen Paulfalle,
wihrend es bei der “klassischen” Paulfalle nur einen feldfreien Punkt in der
Mitte der Falle gibt. Dies ermdglicht es, mehrere Ionen in der Form einer
Kette im feldfreien Bereich der Falle zu speichern, was zum ersten Mal 1991
in der Gruppe von Wineland [9] demonstriert wurde.

1.2 Potentielle Anwendungen der linearen Paul-
falle

Mogliche Anwendungen fiir die lineare Paulfalle zeigen sich besonders in der
Hochprazisionsspektroskopie sowie in der Quantenoptik.

1.2.1 Hochprizisionsspektroskopie

Die Verwendung einer linearen Paulfalle ermdglicht es, mehrere tausend Ionen
in einem Ionenkristall durch einfaches Doppler-Laserkiihlen bis auf Tempera-
turen von wenigen Millikelvin hinab zu kiihlen. Dies erméglicht Linienbreiten
im optischen Regime von wenigen Hertz.

Besonderes Interesse verdient hierbei, daff man durch sympathetisches
Kiihlen nicht nur die lasergekiihlten Ionen, sondern auch Ionen anderer Ele-
mente oder anderer Isotope in den selben Temperaturbereich kiihlen kann.
Hierdurch koénnen auch Ionen, deren Niveauschemata kein einfaches Laser-
kiihlen erlauben, mit der entsprechenden Prizision vermessen werden.

Eine mogliche technische Anwendung ist hierbei ein auf gespeicherten Io-
nen basierender Frequenzstandard [10].
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1.2.2 Quantenoptik

Spitestens seit dem Vorschlag von Cirac und Zoller, einen Quantencomputer
mit gespeicherten Ionen zu realisieren [11], ist die Ionenfalle wieder vermehrt
in das Interesse quantenoptischer Untersuchungen gelangt.

Von Interesse ist hierbei die Tatsache, dafs es in der Paulfalle méglich ist,
die Oszillationen der Ionen mit der Methode der Seitenbandkiihlung bis in
ihren quantenmechanischen Grundzustand zu kiihlen oder gezielt die Quan-
tenzahl der Schwingung einzustellen [7]. Durch die Coulombwechselwirkung
zwischen den Ionen ist es so auch moglich, durch die Oszillationen benachbar-
ter Ionen einen verschrinkten Quantenzustand zu erzeugen [12].

Aber nicht nur die Oszillationen sind von quantenoptischem Interesse. Die
Moglichkeit, den Abstand benachbarter Ionen gezielt einstellen zu kdnnen,
erlaubt vielfaltige Untersuchungen zu optischen Interferenzen der Ionen un-
tereinander. So wurden z.B. Messungen zur Superradianz im engeren Sinne
zweler benachbarter Ionen in einer elliptischen Falle durchgefiihrt [13].

1.3 Das Kalzium Ion

Das Kalzium Element wurde im Jahre 1808 von Sir Humphrey Daye entdeckt.
Es ist aus verschiedenen Griinden ein geeigneter Kandidat, um in der Paulfalle
untersucht zu werden.

Auf der einen Seite sprechen vielfiltige experimentelle Griinde fiir Kalzium:

e Simtliche relevanten Ubergiinge liefen sich zu Beginn dieser Arbeit prin-
zipiell mit Laserdioden erreichen, was einen kostengiinstigen, einfachen
und kompakten Aufbau und Betrieb der Laser ermdglicht. Prinzipiell
meint in diesem Zusammenhang, daf Frequenzverdopplung mit Trapez-
verstirker-Laserdioden oder Benutzung von Breitstreifen-Laserdioden
notwendig waren. Der technische Fortschritt hat diese Lage bis heute da-
hingehend geéindert, dafs fiir alle Wellenldngen Single-Mode-Laserdioden
zumindest als Prototyp verfiighar sind.

e Die relativ geringe Masse von Kalzium ermoglicht hohere Frequenzen
der Oszillationen bei gleicher Potentialtopftiefe in der Falle und damit
geringere Anforderungen an die Linienbreite der Laser bei Messungen
zu den Bewegungsseitenbéndern der Ionen.

e Das Kalzium-Ion hat ein A-formiges Niveauschema mit metastabilem
Niveau, wodurch ein schneller Kiihliibergang fiir Doppler-Laserkiihlung,
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ein "verbotener” “Uhreniibergang” fiir Prézisionsspektroskopie und Sei-
tenbandkiihlung sowie ein Ramaniibergang fiir Subdoppler-Raman-
Kiihlschemata [14, 15] zur Verfiigung stehen.

e Von Kalzium existieren sowohl stabile Isotope ohne Kernspin fiir ein
einfaches Laserkiihlen als auch ein stabiles Isotop mit Kernspin 7/2, das
eine Hyperfeinstrukturaufspaltung besitzt.

Auf der anderen Seite ist das Kalzium-Ion auch von atom-, kern- und
astrophysikalischem Interesse:

Atomphysik Da das Kalzium-Ion nur ein einzelnes Valenzelektron besitzt,
ist es ein interessanter Kandidat fiir verschiedene theoretische Ansitze! [16].

Das Hauptproblem in den theoretischen Berechnungen liegt hier in der
Beriicksichtigung der Polarisation der abgeschlossenen Schalen durch das Va-
lenzelektron.

Kernphysik Die Atomphysik ermdglicht es prinzipiell, durch den Einflufs
der Kerne auf die Elektronenhiille, Aussagen iiber die Atomkerne zu treffen.
Speziell betrifft dies Messungen der Hyperfeinstruktur sowie der Isotopiever-
schiebung. Die Besonderheit von Kalzium liegt nun darin, dafs zum einen mit
43(Ca ein stabiles Isotop und mit *' Ca ein Isotop mit langer Lebensdauer, die
beide einen Kernspin # 0 haben, existieren. Zum anderen besitzt das am
hiufigsten vorkommende Isotop “°Ca einen sogenannten “doppelt-magischen”
Kern.

Astrophysik Aufgrund seines nachweisbaren Vorkommens in fernen Ster-
nensystemen, z.B. in der Beta Pictoris Scheibe, ist das Cat-Ion auch von
astrophysikalischem Interesse [16]. Es wird hierbei benutzt, um aus dem Ver-
héltnis der vorkommenden Linien Abschétzungen iiber Temperatur und Elek-
tronendichte in den entsprechenden astronomischen Objekten durchzufiihren.

1Die verwendeten Ansitze sind: HRWE, STFD, MCDF, SST, TEC, MBPT,MCHF,
HF-RC, MCHF-CV, MCHF+BP und BA.
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Kapitel 2

Die lineare Paulfalle

2.1 Einleitung

Der Nachteil der traditionellen Paulfalle ist die Tatsache, daf die Ionen au-
ferhalb der Fallenmitte durch das Speicherfeld zu einer Bewegung getrieben
werden. Hierbei wire es vorteilhafter, wenn man eine “grofiere Fallenmitte” zur
Verfiigung hitte. Eine Losung hier wurde schon 1964 von Paul [17] erdacht.
In der sogenannten "Rennbahnfalle” wird das Speicherprinzip der klassischen
Paulfalle zum Speichern in nur zwei Dimensionen benutzt, also praktisch ein
Schnitt durch eine klassische Paulfalle gemacht. Eine Speicherung im eigent-
lichen Sinn findet in der verbleibenden dritten Dimension nicht statt. Hier
wird stattdessen die traditionelle Falle sozusagen in die Linge gezogen und zu
einem Speicherring gebogen.

Die Vorteile dieser Speicheranordnung speziell zum Laserkiihlen wurde
erstmals 1991 von Walther [18] genutzt. Hierbei hat man jetzt allerdings
den Nachteil, dafs eine Speicherung in der dritten Dimension nicht stattfindet
und es so zu Rotationen der Ionen im Speicherring kommen kann.

Als Losung fiir dieses Problem schlug Dehmelt 1987 vor, die Speicherung
in der dritten Dimension durch zusétzliche statische Potentiale zu realisieren.
Dadurch ist auch nicht nétig, die Fallenelektroden zu einem Ring auszubilden,
eine lineare Anordnung reicht aus. Somit entspricht eine solche Speicheran-
ordnung dem bekannten Quadrupol-Massenfilter [19] mit einem zusétzlichen
statischen Speicherpotential an den Enden.

Tonenspeicherung in einer solchen Speicheranordnung wurde zum ersten
Mal 1989 von Maleki et al. [20] realisiert. Das statische Potential an den En-
den der Falle wurde hierbei durch jeweils einen Metallstift in der Fallenachse
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Abbildung 2.1: Verschiedene in der Forschung benutzte lineare Fallentypen.

an den Enden der Falle erreicht. Seit diesem ersten Einsatz einer linearen
Paulfalle wird diese bis heute in einer Vielzahl von abweichenden Designs ein-
gesetzt. Wihrend fiir die Speicherung in radialer Richtung die langjihrige
Erfahrung im Bau von Massenfiltern benutzt werden kann, variieren die Me-
thoden zum Anbringen des statischen Endpotentials am Fallenende. Hierbei
benutzte Methoden sind neben den oben erwdhnten Stiftelektroden hyperbo-
lische Elektroden am Fallenende [21], Segmentiereng der Elektroden fiir die
radiale Speicherung in zwei [9] oder drei [22] Elemente sowie ringférmige Elek-
troden auferhalb der Elektroden fiir die radiale Speicherung [23].

2.2 Speicherung in der linearen Falle

Zumindest fiir ein einzelnes Ion existiert in einer idealen linearen Paulfalle kein
Kopplungsmechanismus zwischen der Bewegung in axialer und der in radialer
Richtung. Somit kénnen als Ansatz die Bewegungen in beiden Bewegungs-
richtungen getrennt betrachtet werden.
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Abbildung 2.2: Elektrodenaufbau und Wahl des Koordinatensystems

2.2.1 Speicherung in radialer Richtung

Fiir die Speicherung in radialer Richtung stellt eine lineare Paulfalle nichts an-
deres als einen Quadrupol-Massenfilter dar. Dieser ist seit tiber 40 Jahren [24]
bekannt und dank seines technischen Einsatzes in der Analytik gut erforscht.
Auch die Unterschiede zur klassischen Paulfalle sind eher virtueller Natur, so-
daf hier nur eine Zusammenfassung der fiir Kristallisation, Laserkiihlung und
Spektroskopie relevanten Ergebnisse gegeben wird. Die Zusammenfassung be-
ruht in wesentlichen Teilen auf [19] fiir die exakte Losung und [25] fiir die
adiabatische Ndherung, wo sich auch die entsprechenden Herleitungen finden.

Theorie

Exakte Losung Die Theorie fiir ein ideales Massenfilter geht davon aus,
dafs ein Ion einem elektrischen Potential der Form
22 — g2

& =(U+V-cos) 5.2
0

(2.1)

ausgesetzt ist. Dieses wird durch hyperbolische Elektroden mit Abstand 2rq
(sieche Abbildung 2.2) erzeugt, an denen zwischen beiden gegeniiberliegenden
Elektrodenpaaren die Spannung U + V' - cos 2t anliegt.
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Dies fiihrt fiir das Ion zu folgenden Bewegungsgleichungen:

mji+26(U+V-coth)-W =0 (2.2)
0
my—2e(U+V-coth)-2y? = 0 (2.3)
0

mZ = 0 (2.4)

Hieraus ist ersichtlich, dafs die Bewegungen in den drei Raumrichtungen voll-
standig entkoppelt sind. Ferner folgt aus Gleichung (2.4), dak die Bewegung
entlang der Fallenachse nicht vom Quadrupol-Speicherfeld beeinflufft wird.
Gleichungen (2.2) und (2.3) sind dagegen vom Typ der Mathieuschen Diffe-
rentialgleichungen und werden iiblicherweise durch die Einfiihrung der dimen-
sionslosen Variablen

4eU 2eV
g /2 “ mr3Q?’ 1 mr3 )2 (2:5)
vereinfacht zu
2"+ (a+2q-cos2r)-x = 0 (2.6)
y" —(a+2q-cos2r)-y = 0. (2.7)

Die analytische Losung fiir die Mathieusche Differentialgleichung existiert in
Form einer unendlichen Reihe

+00 +00
r=a - ezﬁ‘r Z 62k62zkr + o' - efzﬁ‘r Z 02k672zk7" (28)

k=—oc0 k=—00

wobei der sogenannte “charakteristische Exponent” 8 nur von a und ¢ abhéngt.
Eine stabile Losung existiert hier nur fiir ein reelles, nicht ganzzahliges 3. Fiir
eine stabile Speicherung miissen sowohl die Bewegung in z- als auch die in y-
Richtung stabil sein. Daraus folgt die in Abbildung 2.2.1 dargestellte Grenze
fiir die Parameter a und ¢, bei denen noch eine stabile Speicherung mdoglich
ist.

Adiabatische Niherung Eine eher anschauliche Herleitung der Ionenspei-
cherung liefert die adiabatische Ndherung. Thr Ansatz besteht darin, die Be-
wegung r(t) des Ions in eine langsame gemittelte Bewegung 7(t) und eine
schnelle, der Frequenz des Speicherfeldes folgende Bewegung p(t) zu zerlegen:

r(t) =7(t) + p(t) (2.9)
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Abbildung 2.3: Speicherbereich

Benutzt man diesen Ansatz, erhilt man als Losung fiir die schnelle Bewegung
p(t) = —po cos Q, (2.10)

wobei pg nur von dem elektrischen Feld am Ort des Ions abhéingt. Fiir die
langsame Bewegung erhilt man

7(t) = 7o cos(wt + 7). (2.11)

Dabei hingen die Phase v und die Maximalamplitude 7y von den Anfangs-
bedingungen ab, wiahrend die Kreisfrequenz der Bewegung von den Speicher-
parametern abhéingt. Den Zusammenhang kann man durch Vergleich mit der
exakten Losung fiir |a] < 1 und ¢ <« 1 ndhern zu

1 q?
=4/ Q. 2.12
w=3 a+ 5 ( )

Setzt man die Gleichungen (2.12) und (2.11) fiir beide Bewegungen ineinander
ein, erhélt man als Gesamtlosung:

r(t) = (1 + \/5% cos Qt) 7o cos(wt + ) (2.13)
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Abbildung 2.4: Bewegung eines Ions nach adiabatischer Ndherung (durchge-
zogene Linie). Bei einem zusitzlichen statischen Dipolpotential findet eine
Auslenkung des Ions von der Mitte und eine Steigerung der Mikrobewegung
statt (gestrichelte Linie).

Diese Bewegung wird im sogenannten Pseudopotentialmodell interpretiert als
eine harmonische Makrobewegung mit Kreisfrequenz w in einem Pseudopo-
tential D = 1/e - mriw?/2 und eine durch das Speicherfeld erzwungene Mi-
krobewegung mit Kreisfrequenz (2, die von der Auslenkung des Ions von der
Fallenmitte abhingt.

Die reale Falle Die reale Falle unterscheidet sich von der idealen Falle fiir
ein einzelnes Ion bei der Speicherung in radialer Richtung durch Abweichun-
gen vom idealen Potentialverlauf (2.1). Diese entstehen in der Praxis durch
Abweichungen von der idealen hyperbolischen Form der Elektroden. Diese
sind i.d.R. nicht durch Unfdhigkeit des Monteurs bedingt, sondern entstehen
aus der Notwendigkeit, auf die Ionen optisch zugreifen zu kénnen. Auch wiirde
eine wirklich ideale Elektrode unendliche Ausmafe einnehmen miissen.
Schon 1961 berichteten v. Busch und Paul von Resonanzstérungen durch
zusitzliche Quadrupolfelder [27]. Bei diesen enthélt der charakteristische Ex-
ponent einen zusitzlichen Imaginirteil und die Bewegung wird instabil. Die
Bedingung dafiir ist, dafs die Frequenz des Speicherfeldes harmonischen Kom-
binationen der Makrofrequenzen Q = nyw, + nyw, entspricht. Dehmelt wies
1967 [25] darauf hin, daf solche parametrischen Anregungen durch anhar-
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monische Anteile des Speicherfeldes verursacht werden. Entwickelt man das
Speicherfeld nach Multipolen, entspricht die Summe N = n, + n, dabei der
Ordnung des Multipolfeldes, welches fiir die parametrische Anregung verant-
wortlich ist. Dehmelt empfiehlt hierzu in [25], Speicherparameter entspre-
chend der Bedingung Q/w, > 10 zu wihlen, um entsprechende parametrische
Anregungen vernachléssigen zu kénnen. Untersuchungen der parametrischen
Anregungen bei lasergekiihlten Ionen [28] in einer klassischen Paulfalle konnte
den Wert 10 als grofite beobachtete Anregung bestéitigen, bei Untersuchungen
an ungekiihlten NJ - Ionen [29] konnten Anregungen bis zur 11. Ordnung
beobachtet werden.

Neuere Untersuchungen zu parametrischen Anregungen [30] zeigen, daf
auch Anregungen bei Frequenzen w = 2w, /n auftreten konnen. Aus dieser
Bedingung folgt allerdings, daf diese Anregungen mit gebrochenen Frequen-
zen nicht durch héhere Ordnungen des Speicherfeldes hervorgerufen werden
konnen. Sie miissen durch ein zusétzliches anliegendes Feld verursacht wer-
den, was in der Praxis z.B. bei zusdtzlichen Storspannungen des Speicherfeldes
geschehen kann.

Eine weitere mogliche Storung sind zusétzliche statische Dipolfelder. Diese
kommen in der Praxis sehr hdufig vor und werden i.d.R. durch Kontaktpoten-
tiale auf den Fallenelektroden hervorgerufen. Thre Wirkung 1aft sich gut am
Pseudopotentialmodell ablesen. Der Mittelpunkt der Oszillation des Ions im
Pseudopotential wird durch die zuséatzliche statische Kraft um r; verschoben.
Man erhilt fiir die Bewegung des Ions:

r= (1 + \/5% cos Qt) (o cos(wt + ) +71) . (2.14)

Da die Mikrobewegung des Ions aber von der Auslenkung vom Fallenmittel-
punkt abhingt, wird sie durch die zusétzliche Auslenkung verstirkt. Dies
stellt auch speziell ein Problem fiir ein gekiihltes Ion dar. Bei diesem wird
durch die Kiithlung zwar die Makrobewegung im Pseudopotential ausgefroren,
durch die Auslenkung vom Fallenmittelpunkt bleibt jedoch eine Mikrobewe-
gung. In der Praxis ist es daher wichtig, entstehende statische Dipolpotentiale
zu kompensieren.

Experiment

Experimente zur Bewegung eines Ions in der Paulfalle sind nur schwer durch-
zufiihren, da die Bewegungen i.d.R. in einem Zeitrahmen von weniger als einer
Mikrosekunde stattfinden. Fiir den optischen Nachweis eines einzelnen Ions,
was zusatzlich durch seine Bewegung stark dopplerverbreitert ist, stehen nicht
genug Photonen zur Verfiigung. Auch kann hier eine Stérung der Bewegung
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durch den Lichtdruck erfolgen. Fiir Messungen zu dieser Thematik empfehlen
sich eher makroskopische geladene Partikel, deren Bewegungen einige Grofsen-
ordnungen langsamer sind [31].

Um ein geniigend grofses Signal-Rausch Verhéltnis zu erhalten, wurden
bei den folgenden Messungen lasergekiihlte Ionenwolken benutzt. Dabei gibt
es im wesentlichen zwei Abweichungen zur Theorie. Zum einen gibt es einen
Raumladungseffekt, bei dem die Ionen das Speicherfeld durch die Ladung ihrer
benachbarten Ionen abgeschwécht sehen. Zum anderen fiihrt die Laserkiihlung
zu einer Ddmpfung der Bewegung der Ionen.

Speicherbereich und parametrische Anregungen Die Kenntnis des
Speicherbereichs ist von grundlegender Bedeutung fiir die Arbeit mit gespei-
cherten Ionen. Zwar arbeitet man i.d.R. mit immer den selben Speicher-
parametern, die fiir den geplanten Einsatz am giinstigsten sind, jedoch ist
es teilweise unabdingbar, die Speicherparameter wihrend eines Versuches zu
verédndern. So kann es z.B. vorteilhaft sein, nach dem Erzeugen der Ionen die
Speicherparameter an den Rand des Stabilitdtsbereichs zu verschieben, um
unerwiinschte Ionensorten aus der Falle zu entfernen. Auch fiir die geziel-
te Speicherung von Ionen unterschiedlicher Masse, z.B. fiir sympathetisches
Kiihlen, ist eine Kenntnis des Speicherbereichs, auch zur Vermeidung parame-
trischer Anregung, notwendig.

Fiir die Messung des Speicherbereichs wurden Ionen bei Speicherparame-
tern, bei denen eine stabile Speicherung moglich ist, erzeugt. Hierbei wur-
den etwa 10 - 50 Ionen erzeugt, ein Kompromifs zwischen hinreichend groftem
Nachweissignal und Stérungen durch Raumladungseffekte. Der Nachweis der
Tonen erfolgte iiber optische Anregung und Beobachtung der Fluoreszenz. Zur
Verbesserung des spektralen Uberlappes mit dem anregenden Laser-Licht und
damit zur Verbesserung des optischen Signals wurden die Ionen lasergekiihlt.
Nach der Erzeugung der Ionen wurden die Speicherparameter gedndert, bis
ein Tonenverlust eintrat. Die Genauigkeit der Messung der Speicherparameter
war hierbei durch den Wechselspannungsanteil limitiert, der mit einem Oszil-
loskop nur auf etwa 3% genau gemessen werden konnte. Anhand der theore-
tisch vorhergesagten Symmetrie zu dem Speicherparameter a = 0 wurde der
Speicherbereich fiir a > 0 genauer Vermessen und die theoretisch vorherge-
sagte Symmetrie fiir Werte a < 0 nur stichprobenartig iberpriift.

In Abbildung 2.5 sind die experimentell bestimmten Speicherparameter, an
denen ein Ionenverlust auftrat, aufgetragen. Man erkennt eine leichte Verschie-
bung der experimentellen Werte gegeniiber der Theorie zu kleineren Werten
hin fiir den Parameter g. Diese Verschiebung laft sich durch Raumladungsef-
fekte erklaren. Durch die Ladung der benachbarten Ionen wird das auf das Ion
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Abbildung 2.5: Theoretisches Speicherdiagramm und experimentell ermittelte
Speicherparameter a und ¢, bei denen ein Ionenverlust stattfand. Die Wellen-
form der theoretischen Speichergrenzen ist durch die numerische Methode der
Berechnung bestimmt. Die Abweichung der experimentellen Werte von der
Theorie ist durch Raumladungseffekte bedingt.

wirkende elektrische Speicherfeld abgeschirmt. Das effektive Speicherpotential
wird dadurch verringert, der effektive Speicherparameter dadurch verkleinert.
Ferner ist eine deutliche Verschiebung der experimentellen Speichergrenze an
der Grenze des Speicherdiagramms fiir grofere g-Werte zu beobachten. Hier-
bei ist zu vermuten, daft die Speichergrenze durch die sich iiberlappenden
starken parametrischen Anregungen der niedrigsten Ordnungen, also primér
durch den Oktopolanteil des Speicherfeldes, verursacht wird.

Anregung der Makroschwingung Die Anregung der Makrobewegung des
Tons hat verschiedene praktische Einsatzmoglichkeiten:

e Durch eine Beobachtung der aufgehobenen Entartung der Frequenzen
der Makrobewegung in z- und y-Richtung 1aft sich die Grofe eines sta-
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Abbildung 2.6: Dipolanregung der Makrobewegung. Man sieht einen deutli-
chen Einbruch der Fluoreszenz im Resonanzfall durch den geringeren raumli-
chen und spektralen Uberlapp mit dem Laser. Ohne Korrektur der Kontaktpo-
tentiale an den einzelnen Elektroden erkennt man eine deutliche Aufspaltung
in z- und y-Bewegung (schwarze Kurve). Nach einer Korrektur zur Verrin-
gerung der Mikrobewegung (graue Kurve) ist immer noch ein verbleibendes
statisches Quadrupolpotential zu erkennen.

tischen Quadrupolfeldes bestimmen und gegebenenfalls minimieren.

e Die Beobachtung der Frequenz der Makrobewegung erlaubt das Masse-
Ladungs-Verhéltnis der gespeicherten Ionen zu bestimmen. Dies ist bei
der gleichzeitigen Speicherung mehrerer Ionensorten interessant. So las-
sen sich z.B. unerwiinschte gespeicherte Ionensorten identifizieren, um
eine Erzeugung in Zukunft zu verhindern.

e Im Vergleich mit den eingestellten Speicherparametern lassen sich
Raumladungseffekte abschétzen

In Abbildung 2.6 sind Messungen der Makrobewegung dargestellt, die zur
Untersuchung von statischen Storpotentialen auf den Fallenelektroden durch-
gefithrt wurden. Die Anregung der Makrobewegung erfolgte hierbei durch
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ein zuséatzliches Dipolfeld. Hierzu wurde die Dipolkomponente bei dem Anle-
gen der Anregungsspannung an eine der vier Speicherelektroden genutzt. Der
Nachweis einer resonanten Anregung der Ionen erfolgte durch Beobachtung der
Fluoreszenz einer lasergekiihlten Ionenwolke. Im Falle einer Resonanz nimmt
die Ionenwolke Energie auf und weitet sich auf. Dadurch verschlechtert sich
sowohl der spektrale als auch der riumliche Uberlapp mit dem anregenden
Laser. Dies fiihrt zu einer Verringerung der Fluoreszenz.

Im Falle der schwarzen Mefskurve war kein statisches Potential an die
Fallen-Elektroden angelegt worden. Die Aufspaltung der Resonanzen wird
hierbei durch Kontaktpotentiale auf den Elektroden hervorgerufen. Die Kon-
taktpotentiale entstehen durch Kalziumablagerungen auf den Kupferelektro-
den. Die an allen vier Elektroden unterschiedlichen Potentiale resultieren so-
mit in einem Dipolfeld, das zu einer Auslenkung des Bewegungsmittelpunktes
der Ionen von dem Fallenmittelpunkt fiihrt, und einem Quadrupolfeld. Dies
fithrt zu einem a # 0, welches in z- und in y-Richtung ein unterschiedliches
Vorzeichen hat. Hierdurch spaltet sich die Frequenz der Makrobewegung in
z- und in y-Richtung auf.

Im Falle der grauen Mefkurve war versucht worden, die Kontaktpotentia-
le durch zusétzliche statische Potentiale an zwei benachbarten Elektroden zu
kompensieren. Als Kriterium war hierbei die Auslenkung der Tonen vom Fal-
lenmittelpunkt genommen worden. Man erkennt am geringeren Abstand der
Resonanzen, daf dadurch auch das statische Quadrupolfeld reduziert, aber
noch nicht eliminiert wurde.

Eine Messung der Anregung der Oszillation an einem einzelnen Ion mit
nur geringen Anregungsamplituden stellt eine wesentlich genauere Methode
zur Bestimmung der Anregungsfrequenz zur Verfiigung. Hierfiir wird direkt
die Ortsamplitude des Ions mit einer ICCD-Kamera beobachtet (siche Ab-
bildung 2.9). Im Experiment zeigte sich allerdings, dafs mit dieser Methode
keine stabile Anregung der Makrofrequenz beobachtet werden konnte. Grund
hierfiir ist die mangelnde Stabilitdt der Amplitude des Speicherfeldes, die nur
etwa 102 betrigt.

Messung der Mikrobewegung Die Mikrobewegung stellt eine vom Spei-
cherfeld getriebene Bewegung der Ionen dar. Sie ldft sich dadurch im Gegen-
satz zur Makrobewegung auch nicht durch Kiihlung ausfrieren. Sie verschwin-
det nur auf der Fallenachse, wo auch das Speicherfeld verschwindet. Daher
stellt sie fiir Versuche, wo ein ruhendes Ion benétigt wird, ein Problem dar,
falls das Ion durch statische Storpotentiale von der Fallenachse ausgelenkt
ist. Gleichzeitig stellt sie dadurch aber auch ein gutes Maf fiir eine statische
Auslenkung von der Fallenachse dar.
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Abbildung 2.7: Messung der Mikrobewegung. Aufgetragen sind die Haufig-
keiten der Zeiten zwischen dem Start einer Speicherfeldoszillation und dem
Eintreffen eines Photons am Detektor. Die Fluoreszenz ist iiber die Doppler-
verschiebung an die Bewegung der Ionen gekoppelt, wodurch eine Oszillation
der Fluoreszenz entsprechend der Mikrobewegung beobachtbar ist. In der
oberen Messung wurden keine Korrekturspannungen angebracht, in der un-
teren Messung wurde die Auslenkung der Ionen von der Fallenachse durch
zusatzliche statische Potentiale ausgeglichen.

Die Mikrobewegung unterscheidet sich nun von der Makrobewegung da-
durch, daf sie eine feste und fiir jedes Ion gleiche Phasenbeziehung zum Spei-
cherfeld hat. Dies ermdglicht es, bei einem zum Speicherfeld phasenstarren
Nachweis mehrere Messungen zu summieren, um ein hinreichendes Signal zu
erhalten. In der in Abbildung 2.7 dargestellten Messung wurde phasenstarr
zum Speicherfeld die Zeit gemessen, die bis zum Eintreffen eines Photons am
Detektor verging. Die Haufigkeiten der gemessenen Zeiten sind in Abbildung
2.7 dargestellt. Man erkennt deutlich eine Oszillation. Die Frequenz der Os-
zillation entspricht genau der Frequenz des Speicherfeldes.

Dadurch, daf der zur Anregung der Ionen verwendete Laserstrahl nicht
genau senkrecht zur radialen Bewegungsrichtung steht, ”sieht” das Ion durch
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seine radiale Bewegung eine Dopplerverschiebung. Dies fiihrt dazu, dafs der
spektrale Uberlapp und dementsprechend die Absorptionswahrscheinlichkeit
fiir ein Photon zusammen mit der Bewegung des Ions oszilliert.

Bei einem lasergekiihlten einzelnen Ion oder einer Ionenkette entsteht die
Mikrobewegung nur durch die Auslenkung der Ionen von der Fallenachse durch
statische Storpotentiale. Hier konnte auch im Experiment die beobachtete Os-
zillation durch Korrekturpotentiale zum Verschwinden gebracht werden. Fiir
einen effektiven Einsatz dieser Technik darf der Winkel zwischen anregendem
Laserstrahl und Fallenachse nicht zu klein sein, da die Mefzeit pro Korrektur-
zyklus sonst zu grof wird. Fiir eine typische wie in Abbildung 2.7 dargestellte
Messung betrug die Mefzeit etwa 20 Minuten bei einem typischen Winkel
zwischen Laserstrahl und Fallenachse von etwa 5°.

2.2.2 Speicherung in axialer Richtung

Fiir die Speicherung in axialer Richtung l4ft sich nur schwer eine einheitliche
Theorie angeben, da sich fiir eine lineare Falle keine einheitliche Form der
Elektroden zum Erzeugen des Speicherfeldes durchgesetzt hat. In der Litera-
tur [20, 23, 32] wird i.d.R. nur die Aussage getroffen, daf sich am Ort der Ionen
in guter Nidherung in axialer Richtung ein statisches, harmonisches Potential
befindet. Mit diesem Ansatz findet sich in [9] die im folgenden dargestellte
Beschreibung fiir die Speicherung mit zusétzlichem statischen Potential.

Theorie

Fiir die Speicherung in axialer Richtung wird an den Enden der Falle ein
statisches Potential erzeugt, das in der Falle niherungsweise als harmonisches
Potential der Form
U 1
o =" <22 — - (2 + y2)> (2.15)
2 2
vorliegt. zp ist dabei die halbe Linge der Falle in axialer Richtung, x ein
Faktor, der von der Geometrie der Elektroden abhéngt, die das statische Spei-
cherpotential erzeugen, und U die an den Elektroden anliegende Spannung.
Dieses Potential fiihrt zu einer harmonischen Schwingung des Ions mit der

Kreisfrequenz
[2kqU
Wy = /<;q2 . (2.16)
mzg

Zu beachten ist, daf das statische Speicherpotential auch eine Komponente
in radialer Richtung hat, die ”anti-speichernd” wirkt. Im Pseudopotential-
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modell entsteht dadurch folgendes Speicherpotential in radialer Richtung:

1
o, = 2% <wf - §w§> (z* +y?) (2.17)

Dadurch wird die in Abschnitt 2.2.1 angegebene Kreisfrequenz der Makrobe-
wegung w, reduziert zu einem Wert

1

w, =\|wZ — §w§ (2.18)

Anharmonisches Speicherpotential In der oben genannten Theorie wird
davon ausgegangen, dafs am Ort der Ionen ein hinreichend harmonisches sta-
tisches Potential befindet. Die Auswirkungen héherer Ordnungen am Spei-
cherfeld auf die Harmonizitit der Bewegung nehmen jedoch zu, je weiter man
vom Mittelpunkt der Falle entfernt ist. Fir lingere Ionenkristalle kann der
Abstand der dufseren Ionen vom Fallenmittelpunkt so grofs werden , daf die
Annahme eines hinreichend harmonischen Potentials nicht mehr zu halten ist.
Bei einem anharmonischen Speicherpotential sind folgende Merkmale fiir die
Bewegung der Ionen zu erwarten:

e Es entstehen Seitenbinder mit einem ganzzahligen Vielfachen der
Grundfrequenz der axialen und radialen Schwingung.

e Die Grundfrequenz der Osrzillation verschiebt sich proportional zum
Quadrat der Schwingungsamplitude.

o Bei erzwungenen Schwingungen wird die Resonanzform asymmetrisch
und ihr Maximum verschiebt sich. Bei starker Anharmonizitdt kommt
es zu Hystereseeffekten.

Experiment

Speziell fiir den geplanten Aufbau eines Quantengatters nach [11] ist die Bewe-
gung der Ionen in axialer Richtung von besonderer Bedeutung. Hier dient die
quantisierte Energie der axialen Schwingung der Ionen als Trager der Quanten-
Bit Informationen.

Die Kenntnis des axialen Speicherpotentials kann auch zur Bestimmung
des Abstandes der Ionen benutzt werden. Eine Kenntnis des Ionenabstandes
bis auf Bruchteile der optischen Wellenldngen genau ist fiir Messungen zu
kooperativen Effekten von mehreren Ionen [46] notig.
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Abbildung 2.8: Messung der radialen Schwingungsfrequenz in Abhangigkeit
von der axialen Schwingungsfrequenz. Die Frequenzen der Schwingungen in
beiden Richtungen wurden durch die Anregungsfrequenzen in einem elektri-
schen Dipolfeld an einem Ion gemessen. Ein Anpassen von Gleichung (2.18)
ergibt ein w, = 27 - 333,7(2) kHz, die Berechnung von w, anhand der einge-
stellten Speicherparameter in adiabatischer Naherung liefert w, = 27 - 327(2)
kHz.

Messung des radialen Speicherpotentials Eine experimentelle Uber-
priifung von Gleichung (2.18) (siche Abb. 2.8) ergibt im Rahmen der Mef-
genauigkeit eine gute Ubereinstimmung. Allerdings zeigt sich auch, daf auf-
grund des in der Praxis verwendeten Grofenverhiltnisses von axialer zu ra-
dialer Frequenz die Reduktion des radialen Speicherpotentials praktisch ver-
nachlissigbar ist.

Zur Messung der Schwingungsfrequenzen in radialer und in axialer Rich-
tung wurde ein einzelnes Ion lasergekiihlt gespeichert und mit einer ICCD-
Kamera beobachtet. Zur Anregung der Schwingungen wurde diagonal zur
Fallenachse ein elektrisches Dipolfeld angelegt und dessen Frequenz durch-
gefahren. Eine Anregung der Schwingung des Ions in radialer oder axialer
Richtung konnte durch die ICCD-Kamera beobachtet werden. Die Mitte der
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Abbildung 2.9: Anregung der Schwingungsfrequenzen eines einzelnen Ions.
Die Fallenachse verlduft im Bild horizontal. Das angelegte elektrische Dipol-
feld verlduft diagonal zur Fallenachse, um die Schwingungen in beiden Rich-
tungen anregen zu konnen. Das auferhalb einer Resonanzfrequenz ruhende
Ton (Bild Mitte) schwingt beim Erreichen der jeweiligen Resonanzfrequenz
axial (Bild links) bzw. radial (Bild rechts) auf.

Anregungsfrequenz der Schwingung des Ions konnte damit auf 1 kHz genau
bestimmt werden.

Prizisionsmessung des axialen Speicherpotentials Zur prizisen Mes-
sung der Anregung der axialen Schwingung wurde die Ortsamplitude eines
lasergekiihlten einzelnen Ions in Abhéngigkeit der Anregungsfrequenz gemes-
sen. Die Anregung des Ions erfolgte durch ein diagonal zur Fallenachse ange-
brachtes elektrisches Dipolfeld. Dazu wurde eine Hochfrequenz-Spannung an
eine der Endelektroden der Falle angebracht. Die Messung der Ortsamplitude
erfolgte aus einem 2 s gemittelten Bild der ICCD-Kamera. Als Amplitude
wurde die Halbwertsbreite der rdumlichen Intensititsverteilung gewertet.
Fiir das Ion erwartet man in axialer Richtung eine Bewegung entsprechend
einem angeregten, gedampften harmonischen Oszillators. Die Ddmpfung er-
folgt hierbei durch die Laserkiihlung. Dementsprechend erwartet man fiir
das Quadrat der Ortsamplitude eine Frequenzabhingigkeit entsprechend ei-
ner Lorentzkurve. Dies entspricht gut dem experimentellen Ergebnis (siehe
Abbildung 2.10). Haufiger beobachtete Abweichungen einiger Mefpunkte in
der Resonanz sind vermutlich durch Stofe mit Restgasatomen zu erkléren.
Fiir kleine Anregungsamplituden bis zu 120 mV erbrachte dieses Verfahren
Genauigkeiten zur Bestimmung der Anregungsfrequenz von 10~*. Bei grofe-
ren Anregungsamplituden ist in der Resonanz die Fluoreszenz pro Bildpunkt
zu gering, um eine zuverlassige Bestimmung der Ortsamplitude durchfithren
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Abbildung 2.10: Anregung der axialen Schwingung eines einzelnen Ions. Die
Amplitude des diagonal an die Fallenelektroden angebrachten elektrischen Di-
polfeldes betrug 80 mV. Die Anpassung einer Lorentzkurve (schwarze Linie) an
das Quadrat der Ortsamplitude (graue Kreise) erbrachte eine Mittenfrequenz
der Resonanz von 69496(9) Hz. Die Halbwertsbreite der Resonanz betrigt
676(28) Hz.

zu konnen. Die dabei gemessenen Halbwertsbreiten der Resonanz waren klei-
ner als 1 kHz. Eine Messung der Abhéngigkeit der Halbwertsbreite von der
Laserkiihlung war nicht mdoglich, da auch bei einer Verstimmung des Kiihlla-
sers die Fluoreszenz zu gering wurde, um eine zuverlissige Bestimmung der
Ortsamplitude durchfiihren zu kénnen.

Messung des Ionenabstandes Zur Bestimmung des axialen Abstandes
zweler Ionen wurden die Anregungsfrequenzen der axialen Schwingung der
Tonen bei verschiedenen axialen Potentialtopfen bestimmt. Die Bestimmung
der Resonanzfrequenz erfolgte iiber die Ortsamplitude analog zu der oben
beschriebenen Methode fiir ein Ion. Die Resonanzfrequenz der Ionen konnte
auch fiir zwei Ionen mit einer Genauigkeit von 10~* bestimmt werden.

Der Abstand d der beiden Ionen mit Masse m und Ladung e ergibt sich
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Abbildung 2.11: Vergleich des gemessenen Ionenabstandes mit dem aus der
Anregungsfrequenz errechneten Ionenabstand. Da die Absténde der Nach-
weisoptik nicht genau bekannt sind, wurde die Vergréferung der Optik als
freier Parameter angepaft. Ein Bildpixel entspricht 613(6) nm.

hierbei aus der Gleichgewichtslage von abstoflender Coulombkraft und riick-
treibender Kraft des Speicherpotentials mit Resonanzfrequenz v:

1 e? 1
—m(2mv)?d = . 2.19
2m( ) dmey d? ( )
= d o -3 (2.20)
= _— v .
8m3egm

Eine experimentelle Uberpriifung dieses Zusammenhanges stimmt fiir verschie-
dene axiale Speicherpotentiale gut iiberein (siehe Abbildung 2.11). Fiir typi-
sche Speicherpotentiale ergeben sich Abstdnde der Ionen in der Grofenord-
nung von 30 um. Bei einer Genauigkeit von 10~* entpricht dies einer Genau-
igkeit von 3 nm. Fiir eine Messung zu kooperativen Effekten [46] wire eine
Genauigkeit von etwa einem 1/10 der Wellenléinge des Uberganges nétig, beim
CaT-Ion also 73 nm, soda® diese Methode sehr gut geeignet ist.
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Abbildung 2.12: Anregung der axialen Schwingung mit unterschiedlichen Am-
plituden. Die Amplituden der angelegten Spannung betrugen 1,25 V (hell-
grau) , 250 mV (mittelgrau) und 50 mV (schwarz dargestellte Messung). Beim
Erreichen der Resonanzfrequenz nimmt die Fluoreszenz durch den geringeren
spektralen Uberlapp mit dem Laser ab. Bei einem anharmonischen Speicher-
potential wire eine Verschiebung der Resonanzfrequenzen zu erwarten.

Messung der Anharmonizitdt Aufgrund desi.d.R. stark anharmonischen
statischen Potentials zur Speicherung in axialer Richtung ist die Frage, ob das
Speicherfeld am Ort der Ionen wirklich "hinreichend harmonisch” ist, von
Bedeutung. Fiir eine Messung hierzu bieten sich Untersuchungen der oben
genannten Eigenschaften von anharmonischen Schwingungen an.

Die Messung der Linienform der Anregung fiir kleine Anregungsamplitu-
den brachte keine Anzeichen fiir nichtlineare Effekte. Fiir grofere Anregungs-
frequenzen war eine quantitative Bestimmung der Schwingungsamplitude der
Tonen nicht moglich. Auch durch die Messung der Gesamtfluoreszenz an laser-
gekiihlten Ionen ist die Bestimmung der Linienform nur schwer realisierbar,
da hier sowohl die Ddmpfung durch die Laserkiihlung nicht konstant ist, als
auch die Gesamtfluoreszenz nicht linear von der Ortsamplitude abhingt.

Einfacher ist jedoch die Messung der Resonanzfrequenz. Fiir kleinere An-
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regungsamplituden liefs sich im Rahmen der Driftstabilitit der Speicherspan-
nungen keine Abhéngigkeit der Resonanzfrequenz von der Anregungsamplitu-
de nachweisen. Durch Messung der Fluoreszenz ldfit sich jedoch sehr einfach
das Maximum der Resonanz bei grofieren Anregungsamplituden messen. So-
mit bieten sich zur Messung von anharmonischen Einfliissen die Messungen
von der Verschiebung der Resonanz bei verschiedenen Schwingungsamplituden
sowie von Seitenbidndern an.

Zur Messung der Verschiebung der Resonanzfrequenzen bei verschiedenen
Schwingungsamplituden der Ionen wurde die Fluoreszenz von einem laserge-
kiihlten Ionenkristall bei einer Anregung durch ein elektrisches Dipolpoten-
tial beobachtet. Verdndert man die Anregungsfrequenz, kann man bei Er-
reichen der Resonanz eine Abnahme der Fluoreszenz beobachten. Diese ist
durch einen geringeren spektralen Uberlapp der Laserfrequenz mit den Io-
nen bedingt. Wiederholt man die Messung mit einer héheren Amplitude der
Anregung, ist eine Verschiebung der Resonanzfrequenz bei anharmonischem
Speicherpotential zu erwarten. Dies konnte im Experiment nicht beobachtet
werden (sieche Abbildung 2.12). Dies 14t auf eine hinreichend kleine Anhar-
monizitét des Speicherfeldes schliefsen. Allerdings ist hierbei die Anregungam-
plitude fiir eine solche Messung schnell an ihrem Maximalwert angekommen,
an dem die Ionen nicht mehr gespeichert werden kénnen.
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Kapitel 3

Optische Linienform

Die Kenntnis der Linienform ist fiir die Spektroskopie von essentieller Bedeu-
tung, da hieraus die Lage der Resonanz bestimmt wird. Auch fiir quanten-
optische Untersuchungen kénnen aus der Linienform wichtige Informationen,
wie z.B. liber die Temperatur der beteiligten Teilchen, gezogen werden.

Die Linienform einer gespeicherten Ionenwolke unterscheidet sich von dem
Voigtprofil bei Gasen durch die unterschiedliche Geschwindigkeitsverteilung
[35]. Wihrend man bei Gasen von einem Ensemble von Atomen mit konstan-
ten Geschwindigkeiten ausgeht, bei dem die Geschwindigkeiten der Maxwell-
verteilung gehorchen, besteht eine gespeicherte Ionenwolke aus harmonischen
Oszillatoren. Hierbei folgt nur die Maximalgeschwindigkeit der Oszillationen
der Maxwellverteilung.

Eine weiterer Unterschied zu einem Voigtprofil entsteht beim Kalzium Ion
durch sein A-férmiges 3-Niveau-System. Hierbei kann es je nach Verstimmung
der anregenden Laser zu optischem Pumpen bestimmter Geschwindigkeits-
klassen kommen. Zusétzlich gibt es noch den Effekt der sogenannten "Dunkel-
resonanz”, ndmlich Einbriiche in der Fluoreszenz aufgrund einer koh#renten
Uberlagerung von Grund- und metastabilem Zustand [36].

3.1 Beschreibung mittels Dichtematrixformalis-
mus
Die in [36] aufgestellte Theorie iiber Dunkelresonanzen fiir schwache Laserlei-

stung an Atomen mit konstanter Geschwindigkeit wird in [35] fiir gespeicherte
Tonen mit der dort iiblichen hoheren Laserleistung erweitert:
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N Laser b

Abbildung 3.1: Das in der Simulation angenomme 3-Niveau-System. Die Zer-
fallsraten des Systems durch spontane Emission sind gegeben durch I'sy, a3
und T'3;. Die Ubergangsraten durch die stimulierte Emission und Absorption
sind 721 = 712 und 723 = 732. Die Resonanzfrequenzen der Ubergiinge sind v,
und v35. Der Ubergang |1) — |2) wird durch Laser a getrieben, der Ubergang
|3) = |2) durch Laser b.

Hierbei wird von einem harmonisch oszillierenden Ion mit konstanter Ma-
ximalgeschwindigkeit ausgegangen, dessen A-formiges 3-Niveau-System (siehe
Abb. 3.1) durch folgendes Differentialgleichungssystem der Dichtematrix be-
schreiben wird. Die Diagonalelemente der Matrix pi1, p22 und ps3 bezeich-
nen dabei die Besetzung der Zustinde |1), |2) und |3). Die Zerfallsraten des
Systems durch spontane Emission sind gegeben durch I'y;, I's3 und I's;. Die
Ubergangsraten durch die stimulierte Emission und Absorption sind y21 = 12
und 723 = 732- Die Resonanzfrequenzen der Ubergéinge sind v12 und v3s. Der
Ubergang |1) — |2) wird durch Laser a getrieben, der Ubergang |3) — |2)
durch Laser b.

p11 = vi2lmpia +Ti2(1 — p11 — p33) + 2713p33
P33 = va3lmpss + Ta2(1 — p11 — p33) + 2713p33
i v

Imp12 = — (V12 — I/a?o cos(wt)) Rep12 — 7121mp12

—v23(2p11 + p33 — 1)/2 — y12Repi13/2
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. U,
Rep12 = (V12 — I/a?o cos(wt)) Imp12 — 712Rep12 + ’)/23Imp13/2

Impss = - (1/23 - l/b%o cos(wt)) Repss — v23lmpss
—Y23(2p11 + p3s — 1)/2 — m2Repi3 /2

Repsy = (1/23 — VbU_co cos(wt)) Impss — v32Reps2 + y12Imp3/2

Imp;3 = - (1/12 — Va3 — (Vg — l/b)%o cos(wt)) Repis — v13Impo
+7v12Reps2/2 — y23Repi2/2

Repsy = (1/12 — Va3 — (Vg — Vb)U_co cos(wt)) Impi3 — v13Repi12
+v12Reps2/2 + y23Repi2/2

P22 = —p11— P33 (3.1)

Zur Losung des Differentialgleichungsystems wurde die 27 /Q-Periodizitat der
stationdren Losung ausgenutzt und damit die Fourierkoeffizienten numerisch
berechnet. Als Ergebnis wurde hierbei ein starker Einflufs der oszillatorischen
Bewegung der Ionen auf die Linienform festgestellt (siehe [35]).

Mit dieser Methode ist es allerdings nicht moglich, zeitaufgeldste Aussagen
iiber die stattfindenden optischen Ubergiinge zu treffen. Daher wurden folgen-
de Simulationen durchgefiihrt, die durch die Moglichkeit der zeitaufgelosten
Beobachtung der Ubergiinge eine anschaulichere Erkliirung der Linienform lie-
fern. Durch die zeitaufgeloste Beobachtung kann dieser Formalismus auch fiir
die Simulation des Impulsiibertrages auf das Ion genutzt werden (siehe Kapitel
4).

3.2 Monte-Carlo Simulation

Eine Monte-Carlo Simulation fiir die Linienform eines Ions mit 3-Niveau-
System ermdoglicht es im Vergleich zum Dichtematrixformalismus, die auftre-
tende Fluoreszenz in Abhingigkeit von aktueller Geschwindigkeit und Ort des
Tons zu bestimmen. Dies ermdglicht eine bessere Identifikation der physikali-
schen Vorgénge, die fiir das Auftreten der Linienform verantwortlich sind.

3.2.1 Ansatz

Zur Simulation des Verhaltens eines Ions unter Anregung von Lasern wird
fiir Zeitintervalle At “gewtirfelt”, ob ein optischer Ubergang stattfindet. Die
Zeitintervalle At sind dabei kurz gegen die vorkommenden Zeitperioden wie
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z.B. Lebensdauern oder Schwingungsperioden. Ort und Geschwindigkeit des
Tons wird dabei fiir jedes Zeitintervall neu berechnet.

Ubergangswahrscheinlichkeiten

Die Wahrscheinlichkeit P;;, dafs bei einem Ion mit Geschwindigkeit v bei ei-
ner natiirlichen Zerfallsrate I';; und Sattigungsparameter S;; eine stimulierte
Absorption oder Emission zwischen Niveau ¢ und j stattfindet, betrigt:

(>2;Ty)?

Pij = CR—
(Vij - (1 + %) VLaser) + Fij

Die Wahrscheinlichkeit fiir eine spontane Emission zwischen Niveau i und j
betrégt:
Py =Ty - At (3.3)

Dunkelresonanzen Fiir die Wahrscheinlickeit, daf eine kohirente Uberla-
gerung zwischen Niveau ¢ und k mit Zwischenniveau j eintritt, existiert in der
Literatur kein analytischer Ausdruck.

Zwar wird flir den Vergleich der Linienstirken verschiedener Dunkelreso-
nanzen die Wahrscheinlichkeit des 2-Photonen Uberganges eingesetzt [39)], fiir
die bei ndherungsweise resonanter Einstrahlung [38] gilt:

Ti/2
4m? (vij — (14 %) Voaserr — Vij + (1 +2) VLaser2)2 + (Lin/2)?
TyTjk - SijSyn - At
1
‘ 21 (vij — (14 %) vLasert) + 0035
1

Py =

2

+ : 34
27T(ij - (]. + %) VLaserZ) + Zrkj ( )

Aber diese Wahrscheinlichkeit ist fiir kleine Sattigungsparameter immer noch
deutlich geringer als die Wahrscheinlichkeit fiir die erlaubten 1-Photonen
Ubergiinge, so daf hierdurch die aus dem Dichtematrixformalismus vorher-
gesagten Besetzungswahrscheinlichkeiten nicht erreicht werden koénnen.
Numerisch ist es jedoch moglich, aus dem Dichtematrixformalismus die
Ubergangswahrscheinlichkeit fiir eine feste Verstimmung der Laser und eine
feste Osrzillation des Ions zu berechnen. Fiir eine Simulation eines Laser-
gekiihlten Ions mit dem daraus entstehenden grofsen Parameterraum sprengt
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diese Methode jedoch die zur Verfiigung stehende Rechenkapazitét. Daher
wurde fiir die folgenden Simulationen das Auftreten der Dunkelresonanz ver-
nachléssigt.

Die Bewegung des Ions

Die Bewegung des Ions kann je nach Speicherpotential berechnet werden, z.B.
eine harmonische Schwingung fiir die axiale Bewegung in einer linearen Paul-
falle oder eine Bewegung nach Gleichung 2.13.

Zu beachten ist hierbei, daft die benutzten Oszillationsfrequenzen deutlich
kleiner als die Ubergangsraten sein miissen. Anderenfalls miikte ein Ansatz
mit Seitenbadndern gewahlt werden.

Frequenzbreite der Laser

Die im Rahmen dieser Arbeit benutzten Laser haben eine Frequenzbreite von
typisch einigen MHz. Diese l&ft sich sehr gut in der Monte-Carlo Simulation
beriicksichtigen. Die Breite der Laser ist zwar im Vergleich mit der in der Dun-
kelresonanz auftauchenden natiirlichen Linienbreite des metastabilen Niveaus
viele Ordnungen grofer. Sie spielt jedoch fiir die Simulation der erlaubten
Uberginge keine Rolle.

Daher wurde in den folgenden Simulationen zur Einsparung von Rechenzeit
die Frequenzbreite der Laser vernachléssigt.

3.2.2 Simulationen fiir ein Cat Ion

In den folgenden Simulationen wurden die Fluoreszenz des 4P /5-4S; /o Uber-
ganges eines einzelnen Ca™-Tons in Abh#ngigkeit der Frequenzverstimmung
des Lasers zur Resonanz bestimmt, der diesen Ubergang anregt. Dies ist auch
die in der Praxis am h&ufigsten durchgefithrte Messung.

Fiir die Simulation wurde Ca® als 3-Niveau System gewiihlt, um einen
Vergleich mit den Mefiergebnissen zu ermdoglichen. Die Resultate sollten sich
jedoch leicht auf jedes beliebige A-formige 3-Niveau System iibertragen lassen.

Variiert wurden hierbei Oszillationsamplitude des Ions sowie die Frequenz
des den 3D3/5-4Py /5 Ubergang treibenden Riickpumplasers. Dies sind die
Parameter, die im Experiment einfach verdndert werden kénnen.

Die Kenntnis der Wirkung dieser Parameter auf die Fluoreszenz ist fiir die
Interpretation experimenteller Ergebnisse von Bedeutung. Im Experiment ist
es nicht moglich, die Oszillationsenergie eines Ions wahrend der Spektroskopie
konstant zu halten. Hier bewirkt jedes interagierende Photon eine Anderung
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der Oszillationsenergie des Ions. Es ist somit schwer zu entscheiden, ob eine
gemessene Fluoreszenzinderung auf einer Energieinderung des Ions beruht.

Linienform fiir verschiedene Energien

Betrachtet man die Fluoreszenz eines einzelnen oszillierenden Ions fiir unter-
schiedliche Energien des Ions (siche Abbildung 3.2), fallen zwei Eigenschaften
auf:

Zum einen ist schon fiir sehr geringe Bewegungsenergien des Ions eine deut-
liche Reduktion der Fluoreszenz gegeniiber dem ruhenden Ion zu beobachten.
Zum anderen stellt man fest, daf fiir steigende Energie des Ions das Fluores-
zenzmaximum bei groferen Laserverstimmungen auftaucht. Dies ist das zu
erwartende Verhalten fiir einen harmonischen Oszillator, da hier grofere Ge-
schwindigkeiten dominieren. Fiir diese Geschwindigkeiten ist die resultierende
Dopplerverschiebung bei entsprechender Laserverstimmung kompensiert. Die
auftretende Fluoreszenz bei einem Ion mit groferer Energie ist an den Flan-
ken grofer als bei einem ruhenden Ion, so dafs bei einem realen Laserscan an
einem Ion mit steigender Rotverstimmung und damit steigender Temperatur
des Tons ein Ansteigen der Fluoreszenz zu erwarten ist.

Verstimmung des Riickpumplasers

Betrachtet man die Linienform fiir unterschiedliche Verstimmung des Riick-
pumplasers im Vergleich zur Resonanz (sieche Abbildung 3.3), stellt man grofe
Unterschiede im Verhalten eines ruhenden Ions und eines stark oszillierenden
Tons fest.

Bei einem ruhenden Ion ist ein fast komplettes Ausbleiben der Fluoreszenz
bei einer Verstimmung des Riickpumplasers zu beobachten. Dies lafst sich
durch ein groferes optisches Pumpen in das metastabile Niveau erkléren, da
der Riickpumplaser auffer Resonanz ist.

Bei einem stark oszillierenden Ion hingegen ist kein Riickgang der Fluo-
reszenz im gesamten Bereich zu beobachten. Der Grund hierfiir ist, daf die
Dopplerverschiebung des Ions wéihrend einer Oszillation den gesamten Fre-
quenzbereich iiberstreicht und somit ein Riickpumpen aus dem metastabilen
Niveau unabhingig von der genauen Frequenz des Riickpumplasers erfolgen
kann.
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Abbildung 3.2: Simulierte Fluoreszenz des 4P /5-4S; /o Uberganges in Ab-
hiingigkeit von der Frequenzverstimmung des diesen Ubergang anregenden
Lasers fiir ein einzelnes gespeichertes Ca*-Ion. Der Riickpumplaser auf dem
3D3/5-4P1 /5 Ubergang ist dabei genau in Resonanz. Beide Laser werden kol-
linear eingeschossen. Das Ion oszilliert dabei in einem harmonischen Potential
mit einer Frequenz von 50 kHz mit verschiedenen Bewegungsenergien ( schwar-
ze Kurve: 0K = vy = Om/s, hellgraue Kurve: 10mK = vy = 1,4m/s, graue
Kurve: 100K = vg = 144m/s). Beide Laser sind dabei gerade in Séttigung
(Sattigungsparameter S = 1). Im oberen Bild ist mit anderer Skalierung ein
Vergleich eines ruhenden Ions (schwarze Kurve) mit einem heiffen Ion (100K
= vp = 144m/s, graue Kurve) zu sehen. Die Fluorenzenz des heifsen Ions
ibersteigt dabei bei groferen Laserverstimmungen die des ruhenden Ions.
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Abbildung 3.3: Einfluft der Verstimmung des Riickpumplasers. Zu sehen ist
die simulierte Fluoreszenz des 4P, /5-4S; /o Uberganges in Abhingigkeit von
der Frequenzverstimmung von Laser « fiir ein einzelnes gespeichertes Ca* Ion.
Laser b ist dabei einmal genau in Resonanz (schwarze Kurve) und einmal um
-100MHz gegen die Resonanz verstimmt (graue Kurve). Beide Laser werden
kollinear eingeschossen. Im oberen Bild ruht das Ion, im unteren oszilliert es
in einem harmonischen Potential mit einer Frequenz von 50 kHz, die maximale
Geschwingkeitsamplitude betrégt v9 = 144 m/s. Beide Laser sind gerade in
Sattigung (Sattigungsparameter S = 1). Wéhrend beim ruhenden Ion die
Fluoreszenz bei einer Verstimmung des Riickpumplasers praktisch komplett
verschwindet, ist bei dem oszillierenden Ion im Rahmen des Rauschens kein
Effekt der Verstimmung des Riickpumplasers zu beobachten.
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Kapitel 4

Laserkuhlen in der Paulfalle

Den Stellenwert, den Laserkiihlen allgemein in der Physik hat, wurde 1997 mit
dem Nobelpreis in Physik fiir Steven Chu, Claude Cohen-Tannoudji und Wil-
liam D. Phillips "fiir die Entwicklung von Methoden, um Atome mit Laserlicht
zu kiithlen und zu speichern” verdeutlicht.

In der Fallenphysik ist Laserkiihlen speziell fiir hochgenaue Spektroskopie
im optischen Regime und fiir quantenoptische Untersuchungen eine unver-
zichtbare Methode. Hochgenaue Spektroskopie im optischen Regime findet
hauptsichlich eine Anwendung fiir die Entwicklung eines neuen Frequenz-
standardes. Um hierbei die notige Genauigkeit zu erreichen, ist es notig, das
Dicke-Regime fiir optische Wellenldngen zu erreichen. Die Bewegungsenergie
der Tonen mufy dafiir soweit reduziert werden, dafs ihre Bewegungsamplitude
kleiner als die zu vermessende Wellenldnge wird. Fiir optische Frequenzen
wird dies erst im Bereich von Millikelvin erreicht. Die Anforderungen an die
Laserkiihlung sind bei quantenoptischen Untersuchungen noch héher. Hier ist
i.d.R. eine Kiihlung der Ionen bis zu einer gut aufgelésten Quantisierung ihrer
Schwingungen erwiinscht, im Extremfall sogar bis zum quantenmechanischen
Grundzustand.

Vergleicht man das Laserkiihlen in einer Ionenfalle mit dem an Atomen,
sind einige Unterschiede zu beachten:

e Die Ionen oder auch ein einzelnes Ion sind auch ohne Laserkiihlung ge-
speichert. Es reicht daher bei mehreren Ionen aus, aus nur einer Rich-
tung zu kiihlen, da hier durch die Coulombwechselwirkung die Bewe-
gungen der Tonen untereinander gekoppelt ist. Auch fiir ein einziges Ion
hat sich experimentell gezeigt, daff man mit nur einem Kiihllaserstrahl
auskommt. Grund hierfiir ist vermutlich, daf die leichte Abweichung
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des Kiihllaserstrahls von einer idealen parallelen Wellenfront schon zur
Kiihlung der anderen Bewegungsrichtungen ausreicht.

e Die Ionen oszillieren in dem Speicherpotential. Dies fiihrt im Ruhesy-
stem der Ionen zu einer Frequenzmodulation des Laserlichtes und da-
durch zu Seitenbéndern im Frequenzspektrum.

e Die Ionen als geladene Teilchen sind im Vergleich zu neutralen Atomen
wesentlich empfindlicher gegeniiber dufteren Stérungen durch elektroma-
gnetische Felder, die zu Aufheizeffekten fiihren kénnen. Dies beeinflufst
zwar nicht direkt die Laserkiihlung, jedoch die Anforderungen an die
Kiihlung und die letztendlich erreichbaren Temperaturen.

4.1 Laserkiihlung an einem Ion

Die Kiihlung an einem Ion stellt den einfachsten Fall dar, da es bei mehren
Tonen zum einen zusatzlich einen Aufheizmechanismus (Hochfrequenzheizen)
gibt, zum anderen eine Auslenkung der Ionen vom feldfreien Raum in der Falle
durch ihre gegenseitige Coulombabstofiung zu einer erhdhten Mikrobewegung
fiihrt.

4.1.1 Theorie der Kiihlung in einem harmonischen Po-
tential

Fiir das Laserkiihlen mit einem ideal schmalbandigen Laser an einem Teilchen
mit 2-Niveau-System, das in einem harmonischen Potential gespeichert ist,
existiert eine ausfiihrliche theoretische Beschreibung [33, 34]. Wihrend die-
ses Modell fiir eine Beschreibung des Laserkiihlens in einer klassischen Paul-
falle die Mikrobewegung komplett vernachléssigt, ist diese Annahme fiir die
Kiihlung in axialer Richtung in einer linearen Paulfalle zutreffend. Doch auch
in einer klassischen Paulfalle stellt diese Theorie noch eine gute Beschreibung
fiir ein Ion dar, da hier mit zunehmender Kiihlung die Mikrobewegung ver-
nachldssigbar gering wird.

Theoretische Beschreibung fiir ein 2-Niveau-System Hiernach mufs
zwischen zwei Fillen unterschieden werden. Entscheidend ist der Vergleich
der natiirlichen Lebensdauer I'~! des 2-Niveau-Systems mit der Schwingungs-
frequenz v des Teilchens im harmonischen Potential.

Gilt v > I', wird die Laserfrequenz im Ruhesystem des Teilchens fre-
quenzmoduliert. Hierdurch entstehen im Frequenzspektrum Seitenbander,
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Abbildung 4.1: Prinzip des Dopplerkiihlens. Immer wenn das Ion in spektra-
lem Uberlapp mit dem Kiihllaser ist wird sein Impuls erniedrigt.

man spricht daher in diesem Fall von Seitenbandkiihlung. Eine genauere Be-
schreibung dieses Falles soll hier nicht erfolgen, da im Rahmen dieser Arbeit
kein Laser mit hinreichend schmaler Bandbreite zur Verfiigung stand, um
diese Methode anzuwenden. Das theoretisch mit dieser Methode erreichbare
Temperaturlimit Tpyi, liegt bei Tinin = AL /kp, was nach der Vorraussetzung
v > T kleiner ist als der quantenmechanische Grundzustand der Oszillation.
Die minimal erreichbare Energie des Teilchens mit dieser Methode ist dem-
nach sein quantenmechanischer Grundzustand, was 1988 auch experimentell
gezeigt wurde [7].

Fiir den Fall v < I" kann man fiir die Dauer eines Kiihlzyklus eine konstante
Geschwindigkeit annehmen. Die genaue Bedingung hierfiir ist, dafs der durch
die Dopplerverschiebung bedingte spektrale Uberlapp mit dem Laser linger
dauert als die Lebensdauer des Kiihliiberganges, also bei einer Maximalge-
schwindigkeit vo des Ions und einem Wellenvektor k£ des kiihlenden Photons
hier im eindimensionalen Fall

V’U()k‘ < F2. (41)
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In diesem Fall entspricht der Kiihlmechanismus dem an einem freien Teil-
chen. Hier ist der Impulsiibertrag auf ein Teilchen im Mittel k. Man definiert
die mittlere Kiihlkraft F' als mittleren Impulsiibertrag pro Zeit. Die Rate der
vom freien Teilchen absorbierten Photonen hingt von der Rate der Photone-
nemissionen I' und der Wahrscheinlichkeit ab, ein Photon zu absorbieren. Die
Wabhrscheinlichkeit P fiir eine Photonenabsorbtion ist proportional zum spek-
tralen Uberlapp von Photon und freiem Teilchen, also fiir eine Verstimmung
A des Kiihllasers gegeniiber der Resonanz

2
P~ L 5 . (4.2)
(A — kv(t))” + T2

Fiir ein oszillierendes Ion muf man gegeniiber einem freien Teilchen noch
zusétzlich beachten, dafl es wihrend einer Oszillation nur zweimal in spektra-
lem Uberlapp mit dem Kiihllaser kommt, die Rate der Potonenabsorbtionen
also noch zusétzlich von der Oszillationfrequenz v abhéngt. Die mittlere Kiihl-
kraft ergibt sich somit zu

2
F~y-T- L 5 (4.3)
(A —kv(t))” + T2

Das in [33] daraus abgeleitete Kiihllimit ist mit T},;,, = AI'/kp gleich dem
der Seitenbandkiihlung, allerdings ist durch die Vorraussetzung v < I' die
resultierende Energie des Ions wesentlich grofier als die Grundzustandsenergie

der Oszillation.

Theoretische Beschreibung fiir ein 3-Niveau-System Fiir den allge-
meinen Fall des Laserkiihlens an einem 3-Niveau-System gibt es keine beson-
dere Theorie. Es wird hier von einem ”schnellem” Ubergang ("Kiihliibergang”)
ausgegangen, an dem das Laserkiihlen stattfindet, analog zur Laserkiihlung an
einem 2-Niveau System. Zusétzlich gibt es noch einen "Riickpumpiibergang”
mit geringerer Verzweigungsrate, der unabhéngig von der Laserkiihlung nur
dazu dient, ein optisches Pumpen in das metastabile Niveau zu verhindern.

Lindberg und Javanainen haben in [15] eine Erweiterung der Theorie fiir
ein A-formiges 3-Niveau-System fiir den Grenzfall des Lamb-Dicke-Regimes
aufgestellt. Sie stellen hierfiir die Dichtematrix des Systems auf und bestim-
men die stabilen Endzusténde durch Storungstheorie. Sie zeigen hierbei, dafs
durch 2-Photonen-Ubergiinge Temperaturen Al'/kp erreicht werden miiRten,
wobei I' die Zerfallsrate des metastabilen Niveaus darstellt.

In [40] wird speziell das Laserkiihlen innerhalb einer stehenden Lichtwelle
auch fiir 3-Niveau Systeme theoretisch untersucht, allerdings auch nur inner-
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halb des Lamb-Dicke Regimes. Hierbei kann eine Verbesserung des Doppler-
limits um einen Faktor 2 erwartet werden.

Allgemeine Simulationen zum Laserkiihlen im Lamb-Dicke Regime wurden
in [41] durchgefiihrt, die die Aussagen der Theorie bestétigen.

4.1.2 Simulation von Laserkiihlen in einem 3-Niveau-
System

Die vorliegenden theoretischen Beschreibungen des Laserkiihlens in einem 3-
Niveau-System sind nicht giiltig fiir Dopplerkiihlen aufterhalb des Lamb-Dicke
Regimes. Auch werden keine Aussagen iiber Kiihlzeiten oder die erwartete
Fluoreszenz getroffen.

Fiir Experimente im Bereich der Quantenoptik ist es notwendig, bis zu
niedrigen Quantenzahlen der Oszillation des Ions zu kiihlen. Dies ist mit
Dopplerkiihlung auferhalb des Lamb-Dicke Regimes i.d.R. nicht moglich, was
das mangelnde theoretische Interesse daran erklért. Jedoch ist gerade fiir die
Spektroskopie die Dopplerkiihlung ausreichend und weniger aufwendig, was
eine genauere Untersuchung motiviert.

Kiihlzeiten und Fluoreszenz sind experimentell leicht iiberpriifbare Grofen.
Sie werden durch eine numerische Monte-Carlo-Simulation aufserhalb des
Lamb-Dicke Regimes zuginglich. Zusétzlich lassen sich mit einer Simulati-
on aber auch Grofen bestimmen, die experimentell nicht zugénglich sind. So
ist z.B. bei Laserkiihlung die Temperatur des Ions eine der interessantesten
Grofsen, die aber im Rahmen dieser Arbeit experimentell nicht bestimmt wer-
den konnte.

Ansatz Zur Simulation eines Ions mit Laserkiihlung wird die in Kapitel 3
verwandte Simulation um den Impulsiibertrag bei Absorption und Emission
eines Photons erweitert.

Bei stimulierter Absorption eines Photons mit Frequenz v &ndert sich jetzt
die Geschwindigkeit v des Ions mit Masse M zu

hv
Uneu = Valt + m’ (44)
analog bei stimulierter Emission zu
hv
Uneu = Valt — CM_. (45)

Bei spontaner Emission wird der Winkel ¢, der die Richtung der Emission
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Fluoreszenz [Ereignisse/256ms]

Frequenzverstimmung [MHZz]

Abbildung 4.2: Vergleich von gemessener (Quadrate) und simulierter (Linie)
Fluoreszenz eines Ions in Abhéngigkeit von der Verstimmung des Kiihllasers
zur Resonanz. Der Riickpumplaser ist dabei -100 MHz (oben links), -20 MHz
(oben rechts), 0 MHz (unten links) und +20 MHz (unten rechts) gegen die Re-
sonanz verstimmt. Angepasst wurden Nachweiseffizienz, Streulichtuntergrund
und die Resonanzfrequenz des Ions.

beschreibt, zufélligt bestimmt. Die Geschwindigkeit dndert sich hierbei zu

hv .
Uneu = Valt + m + 81n ¢ (46)

Vergleich Simulation und Experiment

Zum Testen des Simulationsansatzes wurde die Linienform des Kiihliibergan-
ges bei verschiedenen Verstimmungen des Riickpumplasers simuliert. Die Li-
nienform ist zum einen experimentell sehr gut zugéinglich, reagiert gleichzei-
tig aber auch sehr empfindlich auf die simulierten physikalischen Parameter.
Somit ist hier durch einen Vergleich von Simulation und Experiment (siehe
Abbildung 4.2) ein empfindlicher Test der Simulation mdoglich.
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Experiment Fiir die Messung der Linienform eines Ion wurde ein Ion in
der linearen Paulfalle gespeichert und kollinear in axialer Richtung der Falle
von Kiihl- und Riickpumplaser beleuchtet. Die Préparation des Ions wurde
iber eine ICCD-Kamera iiberwacht, um sicherzustellen, daff nur ein Ion ge-
speichert war. Zur Messung der Fluoreszenz wurde die Kamera durch ein zur
Photonen-Zahlung taugliches Photomultipliersystem ersetzt. Zur Reduktion
des Streulichtes wurde ein Raumfiltersystem benutzt, das nur einen Kreis mit
Radius 25 ym um das Ion herum auf das Nachweissystem abgebildet hat.

Da keine externe atomare Referenz zum Vergleich der Resonanzfrequenz
zu Verfiigung stand, wurde die Resonanzfrequenz des Riickpumplasers als die
zur maximalen Fluoreszenz passende Frequenz angesehen. Durch diese Me-
thodik und die starke Abhéngigkeit der Fluoreszenz von der Verstimmung des
Kiihllasers ist hierbei von einer Ungenauigkeit von etwa +20 MHz auszuge-
hen. Die Ungenauigkeiten der relativen Frequenzverstimmungen des Lasers
zur so bestimmten Resonanzfrequenz sind durch Langzeitfrequenzdrifts des
verwendeten Lasersystems bestimmt und sind mit +5 MHz abzuschétzen.

Auch ist die Frequenz des Kiihllasers relativ zur Resonanzfrequenz des
Uberganges mangels einer externen Referenz nicht hinreichend bekannt. Die
Ungenauigkeiten der relativen Frequenzverstimmungen des Lasers bei den ver-
schiedenen Messungen zur Resonanzfrequenz resultieren auch aus Langzeit-
frequenzdrifts dieses verwendeten Lasersystems und sind mit £10 MHz abzu-
schitzen. Zur Bestimmung der Resonanzfrequenz wurde daher jede Messung
an die Simulation angepafst. Die Drift des Lasers im Zeitraum der Messung
einer Linienform ist dagegen hinreichend klein um vernachléssigt zu werden.

Da kein Mefgerdt zur Messung des Strahlquerschnittes zu Verfiigung
stand, konnte die Intensitdt pro Fliche am Ort der Ionen nicht bestimmt
werden, um daraus die Sittigung der Ubergiinge zu folgern. Die Séttigungs-
parameter S = 1 fiir den Kiihl- und S = 10 fiir den Riickpumpiibergang
wurden aus den Gesamtintensitdten und aus Messungen zur Verkiirzung der
Lebensdauer geschlossen [45], die an dem selben Versuchsaufbau durchgefiihrt
worden waren.

Vor Beginn des Mefizyklus war die Frequenz des Kiihllasers entsprechend
maximaler Fluoreszenz eingestellt. Zu Beginn der Messung wurde die Fre-
quenz des Lasers auf die Startfrequenz, die etwa -900MHz zur Resonanz lag,
gestellt. Im Mefizyklus wurden dann jeweils 256 ms lang die detektierten Pho-
tonen gezihlt und anschliefsend die Frequenz des Kiihlasers um 1 MHz erhoht,
bis der gesamte Bereich von einem GHz durchgefahren war.

Simulation In der Simulation wurde ein eindimensionales mit 50 kHz os-
zillierendes Ton berechnet, das vom Kiihllaser mit S&ttigungsparameter 1 und
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vom Riickpumplaser mit Séttigungsparameter 10 beleuchtet wird. Die Fre-
quenz des Riickpumplasers entspricht dabei den im Experiment angenommen
Werten. Die Frequenz des Kiihllasers startet mit einer Verstimmung von -
100 MHz gegen die Resonanz und wird dann in 1 MHz Schritten bis zu einer
Frequenzverstimmung von +20 MHz gegeniiber der Resonanzfrequenz erhoht.
Zwischen zwei Frequenzinderungen wurde 256 ms gewartet und die gesamten
vom Ion auf dem Kiihliibergang spontan emittierten Photonen gezihlt. Das
Ton startete dabei mit einer Oszillationsenergie entsprechend einer Temperatur
von 1 K. Zum Anpassen der Fluoreszenz an die Bedingungen des Experimentes
wurde die simulierte Gesamtfluoreszenz zur Beriicksichtigung der Nachweisef-
fizienz durch 50000 dividiert und ein Streulichtuntergrund von 100 Ereignissen
pro 256 ms dazuaddiert.

Vergleich von Messung und Simulation Vergleicht man Simulation und
Messung, stellt man mit zwei Ausnahmen eine gute Ubereinstimmung zwi-
schen beiden fest. Zum einen fillt ein weitaus groferes Rauschen des gemes-
senen Signals auf. Dies ist das zu erwartende Schrotrauschen des Nachweises,
welches bei Simulation und Anpassung an die Mefidaten nicht beriicksichtigt
wurde. Zum anderen ist bei den Messungen mit den um -20 MHz und +20
MHz verstimmtem Riickpumplaser dort ein Einbruch in der Fluoreszenz zu
beobachten, wo nach der Simulation die maximale Fluoreszenz erwartet wird.

Die Linienform des Kiihliiberganges entspricht dabei ansonsten der Erwar-
tung. Bei Frequenzen kleiner als die Resonanzfrequenz wird das Ion gekiihlt
und die Linienform entspricht praktisch der eines ruhenden Ions (siche Kapi-
tel 3). Ab dem Erreichen der Resonanz wird das Ion stark geheizt und die
Fluoreszenz nimmt entsprechend der Linienform eines heiften Ions so stark ab,
dafs sie nicht mehr vom Rauschen zu unterscheiden ist.

Die von der Simulation abweichenden Einbriiche in der Fluoreszenz k